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PRACTICAC
PRELIMINARES

Ejercicio 1.- Calcular

1 3 4 16 =2 4
779 %3 4 9 s o3 ¥V
1
2+ =
~ 2 -3 2 2 5
PY A Y wer o3 Y3
2

a) Escrikir el nimero decimal correspondients a

7 . 8 . 425

A T
4 ’

20 7 25 7 6250

b) Hallar un numero decimal que aproxime a

11 . 37

A3 041 /
@7 7 6 7 15

¢) Decidir si las siguientes expresiones son verdaderas o falsas
(= significa “aproximadamente igual")

__;%_ funed ’ 7 N _.3;. - . _i_ = . ..4.2. fasnnd Z..
P o= 0187 5 = 01875 5 A = 018 /36 -
_,} = 03 ; 45 = 22 ;. J5 = 223 : /_gl% = 0,167



Practicg 0

d) Hallar tres nimeros que tengan raiz cuadrada entera.

¢) Hallar tres nimeros que tengan raiz cibica entera.

£jercicio 4.-
a) Decidir cudles de las siguientes desigualdades son verdaderas

5 . 8 _4 . _9 _ & . _4__5 . 3 1875
3 99 <3 5 T3 <05 T3 77F 5 76 7 1000

Lo
ol

<

) Ordenar en forma creciente

8 . L1 D N . .
g,ﬁ,;,ﬁ,ﬁ,l, s J3 ; o001 ; 0,001

c) ¢, Cual de dos amigos come mas pizza: el que come las ¢inco sextas partes de la mitad de
la pizza, o el que come las tres cuartas partes de lo que dejo el primero?

Ejercicio 5.- Decidir, en cada caso, si las expresiones dadas son iguales

a) J8325 y J9.V25 Jab y yaJb (a,b20)

5
By 202 —}—5: y —‘%—_
b) J9¥16 v J9+Ji6 Jaxb y Ja+Jb (a,bz0)

J100-36 vy 100 - /36 Ja-b y ‘/“;‘/F (azb>0)

c) (5+3) y 52+32 (a+b)y y a?+b? (a+b)* y a®+2ab+0b*
(5-3)* vy 52932 (a-b)?* y a*-b? (@a-b)Y y a®>-2ab+b?
D gtV S+ Ly 4+ (@bavb=0)
atb v (a=0) atb y 145 (a=x0)
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Practica 0

Ejercicio 6.- Desarrollar

a) (x-3)° (x—=3)x+2) (x=y)x+)
b) Escribir como producto de dos factores

a? -36 at - 81 x?—Tx

a® +4a® + 4 —x2 4+ 10x—25 x3 4+ 9x2

Ejercicio 7.- Resolver las siguientes ecuaciones

x+5=13 3x+2 =5 6_22:’.:4
Sx+1=-2x+15 l+x=x-3 S41=5

6 -5 o 2x=3 _ 3 2x-1 _ 4x+3
x+1 x+4 -1 3
2 2. o 42 12x2 -4 _ .. x+1 _
2 ~3x=x*+3x+2 R T = 3x o =0

2 _ -2 5 1 - =3
2x -1 Sx+3 x+2 2x+4 3x+6

X

Ejercicio 8.-

a) Caleular
(-2)* 2 (-%-)0 (_%)3
(0,02)> 3-2 (=2) (%)'2
(%)1/2 | (—116)—3 (%)—I/Z 3;%1_
J4r (-4)* 167/



Practica 0

b) Resolver v simplificar
. / = —1’ 5 -
Y& 133 L

(5 5/257/2)1/2 [(_32)4/5 ]-3/2 (a1/2a~1/3)6

Ejercicio 9.-

- &) Escribir en lenguaje algebraico las siguientes informaciones relativas a un rectangulo de
basexy altura y .

L

El rectanguio es un cuadrado.
La base es el triple de la altura.

La base excede en cuatro unidades a Ia altura.

l.a altura es -5;'— de la base.

El rectangulo tiens 28 cm de perimetro.

La diagonal del rectangulo mide 13 cm.

- El drea del rectangulo es 100 cm?,

b} Asociar cada enunciado con la expresion algebraica correspondiente:

I Cinco menos que el doble de un ntmero A (a- bsz
i Cinco menos el doble de un nGmero B .2a -5
Il La diferencia de dos cuadrados | c 4 “ZL b

IV Elcuadrado de una déferencia . D a*-5?
V Lamitad de una suma de dos nimeros E 5-2a



Practics O

k3

Ejercicio 10.-

a) Maria tiene cuarenta y seis afios y Juan, doce; ¢ dentro de cuéntos afios la edad de Maria
sera el triple de la edad de Juan?

b) Una salsa de tomate se ofrece en dos tipos de envase, lata y tetrabrick. Las dimensiones
de |a iata son de 6cm de diametro en la base y 11em de altura, las del tetrabrick son 7cm y 4cm
en los lados de la base y 12¢m de altura. ¢ Cual de los dos envases tiene mayor capacidad?

¢) Un automdvil Okm cuesta $18000. Si se desvaloriza a razén de un 10% anual, ¢cual sera el
valor del mismo dentro de dos afios?

d) El costo de una mercaderfa es de $15. ¢ Cual debe ser el precio de lista para que, en una
promocién en la que se ofrece un 10% de descuento sobre el precio de lista, el comerciante
gane un 20% sobre el costo? )

g) Una empresa se dedica a la compra y venta de inmuebles. Cierto dia la empresa vende
dos propiedades, cada una de ellas en $120000. Se sabe que con la primera propiedad gano
un 20% de lo invertido al adquiriria, en tanto que con la segunda, perdio un 20% de lo
invertido. ; Cuél es la ganancia o pérdida neta para la empresa por la compraventa de las dos

propiedades”



PRACTICA 1
NUMEROS REALES

Ejercicio 1.- Representar en la recta real los siguientes nimeros reales

by 0; 1 ; -2 ; -3 ; 3 ; 3'L-‘/I-_‘/I~__1_
)9 ] S ‘/—-!3) 3’ 4,4

Ejercicio 2.- Representar en la recta real los siguientes subconjuntos de R
a)[-5,3]={x e R/ -5<x<3} b) (~o,-1) = {x e R/x < -1}

I3

¢){neN/2<n<6} d){%—/rzeN}:{l,%,%,%, R

Ejercicio 3.- Representar en la recta numerica
a) Todos los numeros reales mayores que -3 .

b) Todos los nimeros reales menores o iguales que 4 .

c¢) Todos los nimeros reales mayores que 2 y menores o iguales que %

d) Los intervalos

a4 : 23 ; ©5 [_3’_12_]
(-0,-2) ; (-o-1] ; [—i—,m) L (3

e) Las uniones de intervalos
(-3, DHu(©0,4] ; [-2,-11v[-13) ; [2,3]w(0.5) ; (-»,1)w(3.8)
f) Las intersecciones de intervalos

-3, 1)n(0,4] ; [-2,-11n[-L3) ; [2,31n(0,5) ; (-»,1)n(3,8)

6



Practica 1

Ejercicio 4.- Decidir cudles de los siguientes numeros reales pertenecen al intervalo (-, 2)

5

=25 2, ﬁ~1;1—%;3f§;i/fﬁ; (%—)

Ejercicio 5.- Representar en la recta numérica y escribir como intervalo o unién de intervalos

a){xeR/L <2} by fx e R/ 3 >4}
¢){xreR/%-3<~1} d){x e R/ 4+ > 54y

e) {x = R/8x <%} fixreR/ -2 +1>0
g}{xeﬂ&/;—%—->«l} _h){xeﬂ@/—;%—<~2}
i){xeﬁ%/%zgl} j){xeR/‘x31+xJ2ri>l}

Definicion:
a Sia=0

El valor absoluto de un nimero real a es |a| = _
—a Sla<0

Ejercicio 6.~

a) Repraseniar en la recta numerica 108 siguientes conjuntos

A={xre R/ =5 B={xeR/jx=0}
C=fxeR/p=-1} D={xeR/x—4=2)

E={reR/Px+1=3} F={xeR/[5— 4= 0}

b) Escribir como intervalo o union de intervalos y representar en la recta numerica los
siguientes conjuntos

G={xeR/x-1<3} H={xeR/|jx+2p>4}

I={x e R/[3x-1}> 8} J={x e R/|8x+3|< 5}

7



Practica 1

c) Expresar los siguientes conjuntos enlaforma {x e R/|x—al< r} obien {x € R/ [x—a}> r}
seguin corresponda, para valores de a y r adecuados. :

i) Los reales que distan del 0 en menos de 2.

i) Los reales que distan del -1 enmas de 1.

fii) Los reales que distan de -1/2 en menos de 0,2 .
iv) (=5,3)

V) (~o0,2) W (4,+00)
Ejercicio 7.- Hallar valoresdeayb talesque ja+b|<|a| + |b].

Definicidn:
Un conjunto 4 < R se dice acotado superiormente si existe un niimero real ¢ tal
que paratodoa € 4:a < ¢. Decimos que ¢ es cota superiorde 4 .

Definicion: :
Sea A < R un conjunto no vacio acotado superiormente. Ei numero real s se llama
supremo de A si cumple con las dos condiciones siguientes:
S1) s es cota superiorde 4 .
S,)  Sic es cota superior de 4 entonces s < ¢ .
Es decir s es la menor de las cotas superiores de 4 .

Ejercicio 8.- Dados los siguientes conjuntos de numeros reales
a) Decidir cuéles estan acotados superiormente.

b) Dar varias cotas superiores.

¢) Encontrar, si existe, la menor cota superior, es decir, el supremo.

A =(0,7) B =N C={1,9;1,99;1,99; .}
D={xeR/|x-12} E={xeR/PBx+2p> 4} F:{xeR/%‘—l>3}
G = (0,+0) H = (—0,5) I=(0,1)u (3%)



Practica 1

L afinicion: o : - :
Un conjunto 4 < R se dice acotado inferiormente si existe un nimero real d tal que
paratodoa € 4 :d < a. Decimos que d 35 cota inferior de 4 .

Lizfinicion:
Seu A < R un conjunto no vacio acotado inferiormente. El nimero real i se {lama
fr imo de 4 si cumple con las dos condiciones siguientes:
I) i es cota inferiorde 4 .

I;)  Sides cotainferiorde 4 entoncesd < i.
E; decir i es ia mayor de las cotas inferiores de 4 .

E;ercicio 9.- Para los conjuntos del ejercicio anterior

&’ Decidir cudles estan acotados inferiormente.

b) Dar varias cotas inferiores.

¢ Encontrar, si existe, la mayar de las cotas inferiores, es decir, el infimo.

Eiercicio 10.- Hallar, cuando exista, el supremo y el infimo de fos conjuntos de los gjercicios
3yS.

E arcicio 41.- Escribir como intervalo o unién de intervalos y hallar, cuando exista, el
s:;premo y el infimo de los siguientes conjuntos :

4 ={x e R/[2x-1< 5} B={xeR/[x+4<1}
D= {x e R/]3x~ 6> 9} E={xeR/k+2>6}
é
EJERCICIOS SURT{DOS
Ejercicio 1.- Escribirei conjuntod = {x e R/0 <1- ?}52:1— < 1} como intervalo o unién de
iriervalos.

E arcicic 2.- Escribirel conjuntod = {x e R/ 316- < -23‘3—;-1—} como intervalo o unién de

ircervalos y hallar, si axisten, el supremo y el infimo.

9



Practica 1

Ejercicio 3.- En cada uno de los siguientes problemas marcar la Unica respuesta correcta

8)SiAd = {;x e R/x+1j< 4}, entonces '
L] supremo(4) = 3 e infimo(4) = -5 [0 supremo(4) = 1y 4 no tiene infimo

| sup’rémo(A) = 3y 4 no tiene infimo [0 supremo(d) = 1 e infimo(4) = -3

©) Una cota inferiorde 4 = {x e R/5x+4 > 2x~1} es

3 3 -
53 D3 O -1 tho

c)Elconjunto4 = {x e R/ % > -2} esigual a

L] (ww,m%) v {0,+0) Ll (—— —%,O) v (O, —%)
o (- %,o) L (0, +o0) O (~00,0) U (0, +)

d) El infimo del conjunto 4 = {x € R/[3x—2|< 1} esigual a

~ -1 L
0 -1 0 -3 e a1

10



PRACTICA 2
FUNCIONES

Ejercicio 1.- Representar en el plano los puntos

A =(2,0) B = (0,-2) C= (3,-%—) D = (=4,1)

E=(3,-3) F=(/2,1) G = (-1,-2) H=(-1,2)

- Ejercicio 2.- Representar en el plano todos los punfos que tienen
a) abscisa -3
b) ordenada %

c) abscisa de modulo 4

d) ordenada mayor que -5

¢) abscisa y crdenada iguales

f) abscisa y ordenada menores que 0

g) ordenada mayor o igual que 1y abscisa ménor que 4

h) ordenada enfre -1y 1y abscisaentre -4y 4

Ejercicio 3.- Seaflx) = 2x+3
a) Calcular f5), AC) . f-2)
b) Trazar el grafico de la funcion

c) Hallar analitica y graficamente los x tales que

D Ax) =0 i) Ax) = -1 iii) Ax) = 5

d) Trazar |a recta de ecuaciony = 2x+3 . Decidir cudles de los siguientes puntos pertenecen
adicharecta

©1) : (LD 5 49 (5.9

11



Practica 2

Ejercicio 4.~ Trazar los gréficos de las siguientes funciones lineales en un mismo sistema de
coordenadas cartesianas

af)=3x ; g®=5% ; h@x-= %x

PYAxy=2x ; gx)=-2x

C)fxy=4x ;, gx)=4x+2 ; h(x)=4x-3

Ejercicio 6.~

a) Encontrar, en cada caso, una funcién lineal que satisfaga
DAL =4 , A3=2

iyA-1)=5 , A85) =5

b} Calcuiar la pendiente de cada una de las rectas que son gréficos de las funciones lineales
del inciso anterior.

Ejercicio 6.~
a) Hallar la ecuacion de la recta de pendiente m que pasa por P, siendo
NP =(23), m=2 iyP=(1,5),m=0

iP=G-4)ym=-1  WP=-DHm--L

b) Encontrar la pendiente de la recta que pasa por Py Q siendo

D P=(1,2),0=(43) i) P=(528),0=(6,3)
iy P=0,2),¢=0,49 V)P =(1,2),0=(14)
Ejercicio 7.-

'a) Haitar el valor de a para que la recta de ecuacion y = ax + 5 pase por el punto (1, 4).

12



Practica 2

b) Hallar ei valor de & para que la recta de ecuacion y = —2x + b pase por el punto (-3,1).

Ejercicio 8.-

a) ¢ Existe una funcion lineal que responda a la siguiente tabla de valores?

x | fx)
-1 2
11
213
1|-4
3

b) Completar la siguiente tabla de valores sabiendo que y = fx) es lineal.

x | flx)
-1 2
1| L
23
_4
3
1

Ejercicio 9.- A partir de los siguientes graficos
a) Escribir la funcion lineal correspondiente a cada recta.

b) Determinar el valor de la pendiente.

)] y / i) iif)

13



Practica 2

vi)

a) ¢ Para gué vaior de g la pendiente vale 87

b) (Para gué valor de a la recta corta el eje y en el punto (0,3)?
¢) ¢ Para que valor de a la recta pasa por el punto (2,9)?

d) Para los valores hallados en los incisos anteriores, calcular en qué punto las rectas cortan
el ejex

Ejercicio 11.- Dados los siguientes pares de funciones lineales fy g, determinar grafica y
analiticamente el conjunto 4 = {x € R/Ax) = g(x)}

a2y ) f)=3x+2, glx)=2x-1
iy fAx)=-2x+1,gx) =4x+1
i) Ax)=7x-1, gy =—=x-4
b) Hallar, si existen, el supremo y el infimo de 4 en cada caso
A =-dx-1,g()=2x-3
i fAx)=2x-1, gx) =2x-5

)y Ax)=3, gx)=-5x-2

c) Determinar cudles de las funciones fy g de los incisos anteriores son crecientes y cuales
decrecientes. Determinar cuél crece mas rapidamente y cual decrece mas rapidamente.

14



Practica 2

Ejercicio 12.- Graficar las siguientes funciones
a) fx) = 5-3«] b) flx) = [2x— 1

C) fx) =+ 3] d) Sy = -5

Ejercicio 13.- Dadas ias siguientes funciones fy g, determinar grafica y analiticamente el
conjunto 4 = {x € R/fx) = g(x)}

a) flx)=3, gx) = k-1

by fx)=x , Ax) =[x+ 3]

Ejercicio 14.- Supongamos que la demanda semanal de un producto es de 100 unidades
cuando gi precio es de $58 por unidad y de 200 unidades con precio de $51 cada una.

a) Determinar la funcién demanda p = D(x), suponiendo que es lineal.

b} Calcular D(75) ¢ Qué representa?

Ejercicio 15.- Un fabricante de zapatos esta dispuesto a colocar en el mercado 50 (miles de
pares) cuando el precio es $35 por pary 75 cuando su precio es de $50.

a) Obtener la funcion de oferta p = O(g), suponiendo que el precio p y la cantidad g tienen una
relacion lineal, y graficarla.

b) Se ha podido determinar que la ecuacion de demanda de su producto es

p=Dig) =~Lq+35.

Hallar la cantidad de pares de zapatos que debe fabricar para que la oferta coincida con ia
demanda (cantidad de squilibrio). ¢ Cual es el precio (precio de equilibrio) del par de zapatos
para esta cantidad?

¢) En un mismo sistema de coordenadas graficar las funciones de oferta y de demanda e

interpretar geométricamente el punto de equilibrio ( cantidad , precio ).

Ejercicio 16.- Una empresa vende un producto a $65 por unidad. Los costos variables por
unidad en concepto de materiales y mano de obra asc;enden a $37. Los costos fijos
mensuales ascienden a $10000.

15



Practica 2

a) Encontrar la funcion de costo tofal y = C(x) expresada en términos de x, ndmero de
unidades producidas y vendidas.

b) Encontrar la funcion de ingreso total y = [(x) = xD(x) expresada en términocs de x.

¢) Encontrar la funcion de utilidad (utilidad=ingreso total-costo total) ; Qué utilidad se obtiene
si las ventas son de 2000 unidades? \

-d) ¢,Cuantas unidades se deben vender para tener una utilidad mayor que $600007

Ejercicio 17.- En cada caso, trazar el grafico de la funcién cuadrética y haliar las
coordenadas del vertice de la parabola que representa

N fx) = 3x? i) ) =x2+4 iy Ax) = —%-xz -3 V) A =x2-2x43

V) fx) = -2x? vi) Aix) =-x%+2 vii) fx) = -%—xz -1 vill) fx) = —x2-2x—7

Ejercicio 18.- Hallar los conjuntos de positividad y de negatividad, intervalos de crecimiento y
de decrecimiento, el maximo o minimo de las funciones cuadréticas cuyos gréaficos figuran a
continuacion

if) | iv) »

16



Practica 2
Ejercicio 19.- En las funciones del ejercicio 17
a) Determinar intervalos donde la funcion es creciente e intervalos donde es decreciente
h) ¢ Como se comporta fx) cuando x tiende a mas y a menos infinito?
¢; Determinar Eas’valores maximos o minimos y los valores de la variable donde alcanza tales

axlremos.

Ejercicio 20.- Dada fix) = 2x% - 3x + 1 hallar los x tales que

a) ) =1 D) Ax) = 6
&) ) = =2 d) fx) = 3x+9
e) )y =x*-4x+7 HAx) =-3x+9

Eiercicio 21.- Hallar, si existen, el supremo y el infimo de los siguientes conjuntos
A={xeR/x(x-2)<0}

B={xeR/(x-3)x+1)>0}

C={xeR/x*+x-2<0}

D={xeR/2x*-8<x*-Zx+ 7}

;
Ejercicio 22.- Cuando se produce una cantidad x (en miles de toneladas) de una cierta
mercaderia dos productores reciben un beneficio mensual (en miles de pesos) de

gix) = ~x2+8x-3, g2(x) =2x-10.

a) Graficar ambas funciones de ganancia.

by ¢ Cuantas toneladas debe producir cada productor para obtener la misma ganancia?

¢) ¢Para qué produccion las ganancias obtenidas por el primer productor cuadruplican las del
sagundo? '

17



Practica 2

Ejercicio 23.- La funcidn de demanda para el producto de un fabricante es
p = D(q) = 1200 - 3q, donde p es el precio (en pesos) por unidad cuando se tiene una
demanda semanal de g unidades. ‘

a) Expresar los ingresos totales I = I(q) (ingresos totales = pq) en funcion de la demanda.
Hacer un gréfico de tal funcidn.

b) Caicular ai nivel de produccion semanal gue maximiza los ingresos totales del fabricante y
determinar el ingreso maximo.

Ejercicio 24.- Representar graficamente, en forma aproximada, las siguientes funciones
polinémicas

a) fx) =2¢° b) Ax) =2x -1
c) fxy=2x-1) d) fix) = 2x*

g) flx) =2~ 1 ) Ax) =2(x-1)*

Ejercicio 25.- Hallar el dominio de /'y hacer un gréfico aproximado. Analizar en cada caso su
comportamiento en el infinito

af=-F By aw=li] am-L

Ejercicio 26.- Hallar el dominic de las siguientes funciones

._ 5 ) _ 11
a)fln) = —2= b} fix) =~ o) = | 15|
_ 3x-5 N _ 1
d)fx) = Jx+ 1 €).Ax) x2 -4 f.Ax) —x24+x+2
SR = B M= e i) = 8
ST 4y _8x + 3 X2 —x+2 9 — x2

18



PRACTICA 3
COMPOSICION DE FUNCIONES

Ejercicio 1.- Caicular fo g vy g o findicando ei dominio en cada caso

a) fix)=2x+1 g(xy=3x+4

b) fix) =3x+2 g(x) = x*?

) M= gw=

d) flr) = ZEL g =%
Ejercicio 2.-

a) La funcion fx) = 1,8x + 32 expresa la temperatura en grados Fahrenheit conocida la misma
en grados Ceilsius. Sabiendo que el papel arde aproximadamente a 451°F (; ley6 la novela de
Ray Bradbury?), ;a cuantos grados Celsius tendré que exponer esta practica para quemarla?

b) Dar la funcion que permite, dada una temperatura cualquiera en grados Fahrenheit,
obtener la misma en grados Celsius.

Ejercicio 3.- Hallar el dominio y representar graficamente las siguientes funciones

a) fx) = /% b) fix) = yx—-1 c) fix) = v/x-{— .%
d) fzy = /T=x e) fv) = % ) f)=Yx=T

Ejercicio 4.- Hallar los x que verifican

a) x2=9 b) /=5
c) Y2x+8 =4 dy f3x+7 =5

e) Yx-1)? =4 ) 3+/x2+5 =56

19



Préactica 3

Ejercicio 5.~ Calcular y dar el dominio de /!

a) fR—>R fx)y=2x-3 b)) fiR-{2} >R f(x)s.).c_}_z
Q) fIR-{0} >R flx) = = d) f:R-{-1} - R ﬂx}zm—zxxle
g f1R->R fxy=x*+1 ) fiR->R fx) =x*>+3

g) Fil-5+w >R fxy=Ja+5 hy /:R—->R Axy=Y2x =3

Ejercicio 6.- Una empresa calcula que el costo de produccién de x unidades de un artfculo
de consumo, s igual, medido en pesos, a C(x) = 300 + 50,/; . Calcular a partir de cuénias
unidades producidas, el costo de produccion supera los $10000.

Ejercicio 7.- La funcion de demanda de x unidades de un articulo medida en pesos es igua!
ap=D(x)= Q/3 600 — 5x , 0 <x < 720. Calcular para qué valores de la produccion la demandsa
supera los $15.

Ejercicio 8.- Graficar las siguientes funciones y hallar su imagen. Analizar en cada caso su
comportamiento en el infinito

a) filx) =e*~2 b) fo(x) = e

C) fi(x) = e*? d) fi(x) =e*?+4

Ejercicio $.- Calcular el dominio de las siguientes funciones, graficarlas y hailar su imagen.
Analizar en cada ¢aso su comportamiento en el infinito

a) g:(x) = In(-x) b) g2(x) = 1+In(x)

C) g(x) =In(x-1) d) g4(x) = In(x?)
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Ejarcicio 10.- Dadas las funciones

Si() = e fal) = et filx) = e?
fi(y = n( ) f5() = In(1 +x) fo(x) = 2In(~x)

a; Decidir cual de los siguientes graficos corresponde a cada una de ellas.
b} En cada caso dar la férmula y el gréfico de la correspondiente funcion inversa.

i i )

Ay

iv) v) vi)

Eiercicio 11.- Para las siguientes funciones, hailar el dominio, los ceros y los conjuntos de
posifividad y negatividad

&) i@=hx-1)  b) AE® =hE-2)
¢} f5(x) =In(x) +3 d) fa(x) = In(4 -2x)
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Ejercicio 12.- Hallar los x que verifican

a) e™ =1 b) 3e¥ =15 c) In(x-3)=0
d) Ix+ 8 =2 8) 3xHl = 9 f) 3e2 _%_

Eﬁgﬁmia’é@"é?sw Haliar /71 (x} e indicar su deminio

a) M) = 1+ 2e3 b) Ax) = In(3x + 6) ) Ax) = E-Z-"—;—:l
d) Axy = 4ln(5x-2)+ 1 ) fix) = 1 +5¢53 f) fx) =3 -In(2x?-1)

Ejercicio 14.- Un capital C se deposita en un banco durante  meses a un interés del #%
mensual (con capitaiizacidon mensual) produciendo un monto M) = C(l +

160‘) .

a) ¢ A cuanto ascendera un capital de $100000 al 0, 4% mensual durante dos afios?

vy ¢ Y al cabo de cinco afios y cinco meses?

¢) ¢ Cuanto deberia invertirse para ganar $100000 en 3 afios al 0,3% mensual?

d) ¢ En cuanto tiempo se %fip!icaré el capital al 5% mensual (con capitalizacion mensual)?
Ejercicio 16.- Sila funcion exponencial M(x) = 3000(1,25)" se interpreta como un interés
compuesio

a) ¢ Cual es &l capital inicial?
by o Cuél es el interés?
Ejercicio 16.- Elndmero dé habitantes de la Repubilica Argentina podria estimarse
aproximadamente mediante la formula N = 37¢%V millones de habitantes, donde la variable
tindica el numero de anos transcurridos a partir del afio 2004, Siguiendo esta hipdtesis

a) ¢ Cuantos habitantes habra en el afio 20107

bj ¢ Cudndo habra mas de 50 millones de habitantes?

¢) ¢ Cudndo se duplicara el nimero de habitantes del afo 20047
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Ejercicio 18.- La funcidn de demanda de un producto viene dada por p = D(x) = 250e~+L,
¢ Qué cantidad se espera vender para un precio de $50 la unidad?

Ejercicio 19.- La funcion de demanda para un producto es p = D(x) = 4e2%1%,
aj Graficar aproximadamente esta funcion.

b) Expresar x en funcion de p.

EJERCICIOS SURTIDOS

Ejercicio 1.- Escribir los siguientes conjuntos como intervalo o unién de intervalos y hallar, si
existen, supremo e infimo de los mismos.

A:{xeﬂk/—%<x—3} B={xelR/jlc->x+l—%}
C={xeR/x2-6<x+6} D={xeR/L <p+2
E={xeR/Jx+1 2} F={xeR/PBx+1> -2}
G={xeR/In@2x-3)>0} H={xeR/ -2 <4}
Ir{x&ﬂ%/%—g—<3} J={x e R/f(x) <6}, donde fx) = y2x+ 4

Ejercicio Z.- Un capital de $10000 se invierte a interés compuesto anual (con capitalizacion
anual) del 6% ¢ Cuanto tardara en obtenerse un monto de $15000?

Ejercicio 3.- El conjunto de positividad de una funcion cuadratica es el intervalo (1,3),
¢ cudles son sus intervalos de crecimiento y de decrecimiento?

e ) L, X $i -3<x<5
Ejercicio 4.- Graficar la funcidn fx) = i _
: 2x—-5 8 x<-306x>5

Haliar, si existen, el supremo y el infimo de {x € R/Ax) < 2}.
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Ejercicio 5.- La funcién de demanda de un producto esta dada por p = D(g) = —aq,— yla

funcién de oferta por p = O(g) = 3'q 60 (p indica precio y ¢ cantidad de unidades).
Determinar el valor de a € R sabiendo que el precio de equilibrio es §15.

Ejercicio 6.- Hallar el valor de a € R si se sabe que supd = 7, donde 4 = {x ¢ R/|2x + 1< a}
Ejercicio 7.- En cada uno de los problemas siguientes, marcar la unica afirmacion correcta

a) La ecuacién de oferta de cierto producto es p = O(g) = 8¢% + 50. Entonces la cantidad
ofertada ¢ en funcién del precio p es

2-50
— 501 - —In(5
0 L/p=59) 0 3@ =50 0 @) - In(50) 0 3.8
300 8 8 g ;
byLacurvade ofertaesp = O(g) = g+ 1 ylade demandaesp = D(g) = q4201

(g = numero de unidades, p = precio). Entonces el mercado esta en equilibrio cuando

[V g=19yp =20 1 g=21yp=22
Ll g=20yp =21 L ¢g=399yp =400

¢) La funcidn fix) = In(5x - 9) es positiva para x en &l intervalo

0 (1,2) 1 3,5) 0 (0,+0) O (-1,0)
d) Ef dominio natural de flx) = n(lx—4) es

Ol (2,+0) [ (~00,2) U (2, +0) [ (0,+00) 3 (~o0,0) U (0, +c0)
e) El vértice de la parabola de ecuaciony = (x - 2)* + 5 es el punto

0 (2,5 0 2-5) [ (-2,-5) O (-2,5)
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Ejercicio 1.- A partir de los siguientes graficos determinar, si existen, lim Ax) y' lim f(x)

X—¥+e0

PRACTICA 4
LIMITES Y CONTINUIDAD

-0

d)

e)

Ejzrcicio 2.- Calcular los siguientes limites

5,

aj

d)

9)

)

m)

Iim
Sraerda O}

fim

KphO

m

X—3+C0

lim

X—>+c0

hm

X=p+00

2

X
x+5

3
—7 +5

3x2+x+2
1000x

(x+D(2x-1)
x*+1

b) lim -

X4m

e) lim

X—>+D

h) lLim

X340

x+1

K lim —r—2
) lim 3x2 +x+2

X~>400

X +3x+1

n) lim -
) 2x* +2x% + 1

Xp+00

25

c)

0)

0 \\X
f)

; 3
LR

: —x+3
Jms

lim 3x% +x +2
X—y+0 2x2 + 11

]un 1000)52
X0 xz +1

li 3x-2 _ 3x-1
x-—EEn x?+5x 2x+3



Practica 4

Ejercicio 3.- Calcular los siguientes limites

a) lim (x7-10x° +3) b) Lim (x7-10x°+3)
Xy 0O Krmpreeis)
o 2yt 4 3x—4x3 1 Vol 2%+ 3x—4x3—1
¢y 1 djy lim ;
) x—larilcxo 5x2+4 / X—>—0 5x% +4
~ WA "
e) lim (2x + 3)(;” 2x +5) f) lim —4x2 + 2x — 1
Kmep GO x’ -1 P x3 +3x—-6
2 2 '
lim 2x ~5x+7+x +5 N lim x+1
g) K00 x+3 x+1 ) X400 3x2 +x+2

Ejercicio 4.- Calcular los siguientes limites

. w2 . 5- K , 3
a) lm ——— b) Im —— c X-1
) Jm 5 vy B e
" z . ,3_“_‘
4 Jx+1 e) lim X+ J4x? -1 f lim X+ fdx® ~1
x>t 4 x2 4+ 5 X340 Sx+3 3400 5x+3
2 2
g) fim —=X h) lim XX 6 ) hm Y2224
oGO /xz —X +Xx X-3+C0 Sx - 1 X=3+00 3f8x3 +2 + 5
Ejercicio 5.- Calcular los siguientes limites
a) lim (x° —x%+ /%) b) lim ( xP+x-2 +x) ‘ ¢) lim (A,/x2+x-2~x}
K=>+00 X+ X340
« 3.7 .
d) lim (x—Jx2+1) e) lim !l -x f} lim (‘/xzﬁ-l—*/'xz—-z%}\%
Ko x—-+o0 x+35 pamene /
x4+l X+l
li +4)(x + 10) — h) lim Z.=3 i) lim 2. =3
9 Jim (JEFOET0 -x) - h) lim Sy ) Jim S
(__l_)x+l 3
— p) . x . x|
iy oy s 9 lim (527) ) lim &
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. x
’ Elercicio 6.- Teniendo en cuenta que lim ( 1+ ‘1{) = e calcular

X=300

/ 2543 ‘ 3wl
a) lim (1+4)° - ) lim { XE3 . (x+4
a) fm {1+ % ,a e R b) ;$(x+2) ©) igg(ﬂé)
i (3222)7 im (224 )M bm (X5
@ iii‘;{‘i}x—s-l} e) j_l;];\\xz+6 f) x}—l;]i(x"l’z)

Ejerciclo 7.- Dados los siguientes gréficos, determinar los limites que se indican en cada
cas0.

a) lm ), hm A

Kpm T x—>-27
fim Ax), lim Ax) .
Kot X340

¥
by tim Ax), Hm fx) N\
a0 x>0t \\
im fix), lim Ax) ~_
B ) P~ . 0 X
N\

| v
|
|
| Gy lim fx), lm Ax)
| i 30" ] ¢
| fim f{x)
| x>0 5 -

Ay
Sy P

d) Hm Ax), lim fAx)
o

hm f{x), hm fAx)

Km0 XD
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Ejercicio 8.- Calcular los siguientes limites

a) lim X2 b) lim =2 ¢) lim —XEdE
x>0 N 20 2% +3x 30t X°+ X+ 9%
X2+ 2x+ 1 Xt —2x—3 Xt 4+ 2x—4

4 lim =275 ®) lim S0 N lim =290

g) lim =1 _x+x-2 h) fim 222 23 ) lim YLmX oL
vy X—2 x2 - 2x w0 fx+16 —4 x>0 *

) lm X Bx K tim —X=l=2 ) lim (3522)7
x> 1 X=1 x5 Xx— f3x+ 10 sso S A +3

/ 2 —

Ejercicio .- Hallar el valor de ¢ para que lim ad +a§+1 L =2.

x>0

Ejercicio 10.- Teniendo en cuenta que lim (1 +x)'* = e calcular

8) lim (1 +3x)%

x>0

d) lim (1+20)% e) lim

x—0

x=0%

g) lim (2+x)*

=yl

b) lim (1 +x%)*

x—G x>0

x~=3>Q

c) lim (%———22—) e

1+x)5"x

L2 f lim (M)ﬂx

w0 V3 +4x

Ejercicio 11.- Localizar las asintotas de las siguientes funciones y situar la gréafica respecto

de sllas.

a) fx) = 2‘6 !—3

@ o= s

g) fx)=

}x+1i

b) fx) = Sx=2 ¢) A= ExL

_ —4 =2 -x=6
¢ ) m + )= a5
h) fx) = e ) Ax) = el



Practica 4
i Ax) =G -4) K) fx)=In(l-x) N Ax) =n(dx-7)

Ejercicio 12.- Hallar el dominio, las ecuaciones de las asintotas y hacer un grafico
aproximado de las siguientes funciones
4x + 5

JSix) = x—1~1 Salx) = x_+32 S0 = if% S =03

Ejercicio 13.- Comprobar las siguientes identidades sabiendo gue, en todos los casos, a €s
un numero real fijo.

2
'(CH};;) ~a _ 5,

a) lm
30

p) lim YOt AT L
B0 h 2,/9:

Ejercicio 14.- La funcion de demanda de un producto viene dada por la formula
p=Ap = -1-%’553- Galcular a cuanto tiende el ingreso (= pg) cuando la produccion crece a mas

infinito.

Ejercicio 16.- Hallar las ecuaciones de las asintotas horizontales y verticales de las

funciones
. WA, PV 1
a) ) = A b) fix) = (1~ %)
: X -3 ' _ Jx+1 =2
c:;' ﬂ}i} = f_ 9 d) f(x) . S
* x—J2x+8
Definicion:

Se dice que una funcién £ es continua en el punto de abscisa x = a si lim Afx) = fla).

X—>a

En caso contrario se dice que x = a s un punto de discontinuidad de la funcion 1.
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Ejercicio 18.- Determinar los puntos de discontinuidad de las siguientes funciones. Decidir
en cada caso si as posible redefinir la funcién en dichos puntos para que resulie Cc“"ﬁ:*nu

f ket ‘ x? Six <2
X - X =2
a) flx) = ' b) fx) = 6 Six =2
LZ Slx <1 .
x+2 Sslx>2
. o
( 2% —~
a* s 0 ( Six>2
&) %) = < e d)flx) = ~Z+d 7
{ Zx+3 8ix> 0 ) -%—JC*-} six<?2

[ 8w Pt

funciones, decidiendo en cada caso si es posible redefinir la funcidn en dichos puntos para
que resulte continua.

Ejercicio 17.- Haliar el dominio y determinar los punitos de discontinuidad de las siguientes

a) f)= w‘”( ; b) fx) = %{%’*1
0 ==L ) fny - 2D

Ejercicio 15.- Dadas las siguientes funciones hallar, en cada caso, el valor de « [ars qus
resulte continua en el punto indicado

2xt—dx+3 Six <1

il
A

enx =1

a) A

P4 g slx <0

D)y Ax) =~ enx =20

-x+3 six=0

o PO . ,
2X° 4322 gy 2

x+72 ‘
enx = -2

) Ax) =

¥ +ax+5 six < -2

A
A K‘M"“‘\
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' .
n(3+6x) .
l 2 Six >0

dy fo =< enx =0

L a+3@+1) six<0

oo 1%.- Hallar k ¢ R para gue la funcion resulte continua

s

REL
[
=
4
=

b) Ax) =

-
nx-3)+%k siv>4 kx—-4 six>1
a) fx) = _ :
Z+k(x+1) six<4 2-k%x six=1
Teorema de Bolzano
51 fes una funcidn continua en el intervalo [, 5] y ademés fla) y Ab) tienen distinto signe,
entonces existe al menos un valorc e (q,b) tal que fle) = 0.

Consecusncias

1. Sifes una funcion continua en el intervalo [a,5] y no tiene ninglin cero en el intervalo (q, b)
entonces /'no cambia de signo en dicho intervalo.

3

2. &ifes una funcion continua en el intervalo [a,b] y oy B (Cona < a < B < b) son dos ceros
consaeculivos de f, entonces (o, B) s 0 bien un intervalo de positividad, o bien un intervalo de
nagatividad de f.

Ejercicio 20.- Sea fx) = x* —3x + 1. Probar que

&) flisne un cero en el intervalo (1,2). ‘

D) flene un cero en el intervalo (1,5; 1, 6).

) flienie un cero en el intervalo (1,53 ; 1, 54).

Eg reicio 21.- Hallar los ceros de la funcion fy determinar los intervalos de positividad y de
negatividad

a) flx) = Gx - ){dx + D(x - 5) b) fx) = x(2x+ J2)(3x - 711-)
¢y Ax) =3 - 2(x* -~ 10x +22) d) Ax)=@E?2-5)E2+2x+1)
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&) A9 = (¥~ 2x)(2?-x+2) )= e

g) foy=x"-8 h) Ax)=x%—16

oA =037 42 N Ax) = e e
k) Ax) = In(2x + 5 ) fx)=1-e"2

Ejercicio 22.-

a) Hallar los intervalos de positividad y de negatividad de un polinomio P cuyos Unicos ceros
son 1y -1, si se sabe que P(-2) = 2, P(0) = -1, P(2) = 3.

b} Sea funa funcidn polindmica tal que f(6) = 8, A2) = -2, 4) = 3, A0) = 1 y sus Unicas raices
son 1, 3, y 5. Hallar los intervales de positividad y de negatividad de f.

Eiercicio 23.- Sea/: R — R una funcidn continua que corta al eje x en tres puntos
{Unicamente) v de la cual se conoce la siguiente tabla de valores

¥ =2 -1
|5 |

1121 3
o33
i3 22

pojw| @

aj Fara cada uno de los ceros de f, hallar un intervalo de amplitud 1 que lo contenga.

b} Determinar, si es posibie, el signo de fen cada uno de los siguientes intervalos
(-2,~1), (1,2), (1,3), (~o0,2), (2, +0), (~o0,~1).

¢) Hacer un grafico aproximado de fusando los datos obtenidos en a} y b).

EJERCICIOS SURTIDOS

Ejercicio 1.- Calcular Eﬁi JE-2)x+5) —x

e . . . A=)
Ejercicio 2.- Se sabe que lim ™ = 0. jCudles el lim ( ) ?

R S R X—¥-+00

1
2
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o m ()

vt § X2

C)lim (i%’i ] ) d) lim (3 - x)¥*2

x-»2

Ejercicio 4.- Hallar el dominio y las ecuaciones de las asintotas horizontales y verticales ds
las siguientes funciones

N X H1 S L x*-3x+2
8) M) = 53T b) )= =Ty
¢) Ax) =G - 1) d)  fix) = 1+2e"”

Ejercicic 5.- Hallarelvalordek € R de modo que x = —% sea asintota de la funcion

fx) = %ﬁ—g. Para el valor de & obtenido hallar las ecuaciones de todas las asintotas de f
justificando con ios calculos correspondientes.

Ejercicio 6.- De una funcion cuadratica P(x) se sabe que lim P(x) = —o Yy que -2y 5 son [os

Kmh00

ceros de P(x). Hallar el conjunto de negatividad de P(x).

Ejercicio 7.- Hallar el valor de g, sabiendo que lim (x +2 )ax = Jer

x—sw0 * X

ey

Ejercicic 8.- Calcular

a) lim In(3x%+1)—2In(x—5)

Xoeph 0

b) lim In(x? — 1) —In(* + 4x - 5)

X317

Ejercicio 9.- En cada problema, marcar la Unica opcion correcta

g) Bl im 2In(1 +x) ¥ es igual a

x—30

o2 0 12 o1 D%
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b) El tim (1+2) esiguala

K00

O -1 g e 0 e 0 e

c) Las ecuaciones de todas las asintotas de flx) = 22+ 6x+4 oo

=30 1)
O x=3x=-1,y=2 1 x=-1,y=0 O x=3y=2 O x=3y=-1
d) La funcion fx) = iz—s“”;—z_if-i es positiva en el intervalo
[ (=2,+0) 0O 6.7 O (~0,-3) O (-3,1)

e) El conjunto de negatividad de f{x) = In(x? - 3) s
O (-2,2) O (-43,43) O (0,1) O (-2-43)u (43.2)

f) fes una funcidn polindbmica de grado 3, A5) = -1, A3) = 2, A7) = 5, A-4) = -6. Entonces
puede afirmarse que no hay un cero en el intervalo

O (-6,-4) O (~4,7) O (0,10) O (4,+w)
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PRACTICA 5
DERIVADAS

Definicion:
Sifes una funcion y x un punto de su dominio se define la derivada de fen x como ‘

oy _pi S+ )= Ax)

f') =lim S

>0

cuando este limite existe.

- Ejercicio 1.- Usando la definicidn comprobar las siguientes fdrmulas de derivacion

a)(mx+b) =m b) (ax?) = 2ax C) (/X)) = 2\1/'x“
O{+) --%  emy=1 ) = e

Ejercicio 2.- Calcular la derivada de las siguientes funciones

a) fik)= 2x+35 fox)= Bx+1
fix) = x?+5x+2 fa(®) = 3x% - 2x
S = T+t fo() = 447 -31
B) A() = 4x® —Tx% +5x+2 fol®) = Lt %Ys _ '}fxz ey o1
falx) = 4x% +2x% fux) = 7 +2_§1§_
fol) = 7+ dx fo@ = Tyt -
c) filx) = (Zx+3)(x2 - 4x) ) = (4x2 +2x-3)(x* - 5x +2)
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A= [F-3)@E e

fs(x) = ix - 3x)(2e" + 1)
J2(x) = f_’j\x:‘ - —:/%C_m) +x3 X
So(x) = <7 = 2x3
d iz = M
) i ¥ —4x
faiv, = 3x—1
dx+2
e — X+ lnx
Jsx 2xe* + 1
JE

1+e*

+ —%—(lnx —2e%)

Practica 5

G- 1)(JF +2)( 2 +x*)

f4(x)

fi@ = (v+2)(4lnx+ 3 )

fs(x) = 3e*+2Inx
Sro(x) = —‘/1_;+%—21nx
— 2x+1
Sx) = 2x -1
—x*+ X
SO = ST
_ o 2x3x? s
S = T 3mxe
filx) = _Elx
1+ &
x<+4

Ejercicio 3.- Calcular ia derivada de las siguientes funciones

fi) = 2xel) H(x)

fa@) = P +2x+2)7 F5(x) =
Jax)y = 7 Js(x) =
Fof@) = /=T ful) =
fl) = m(E]) i) =
Sis@) = = 436 firx) =

= (x—-3x)1" fx) = YxP+4x+1
1 _ 1
Xt -1 fo) S x
#
2 3x " *2-+3x

e* +3x fg(l) — ex

In(x* + 2x) fr2(x) = In*@x~1)

ln(xz - 1>3 fis(x) = —_x*
Jx2+4x+9
, 1

x2g¥t Fis(x) = x*e¥ + —,1;
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fo) = B £ = (-2)in(2x-4)

Ejercicio 4.- Calcularla derivada de

f‘l(x) = (5}5 + 1)2k+: fZ(x) — xx2+4x f3(x) — x3x
fiy = = A@= (1r4) fo) = (nxy’
folx) = ¥ fi) = G2 -x) folxy = 5%

Ejercicio 5.- Para las siguientes sunciones hallar la ecuacién de la recta tangente al grafice
de fen el puntc de abscisa x = xo

a) fix)=-3xF+x+2,% =1 b) Ax) =4x+1,x0=12
c) f(x)=—--“3 ‘:jixo =4 d) f(x)z(x—S)exz‘g,x0:3
e) fx)=m@x+7),x0 =-2 f) Ax)=@x+2)", % = -1

Ejercicic 6.- Seafx) = In(bx? + 2). Hallar el valor de b para que la recta tangente al grafico de
fen el punteo de abscisax = 1 tenga pendiente igual a %

Eiercicio 7.- Dada fix) = In(x? — 60), hallar todos l0s x, pertenecientes al dominio de ftaies
gue la pendiente de la recta tangente al gréfico de fen (xo,/fxo) €8 igual a 4.

Ejercicio 8.- Trazar el gréfico de una funcidn continua f: (0, 10) — R que se ajuste a los
datos de la siguiente tabla

)y |15 2 [-1
fl@|310]-2]1
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Practica b
Aplicaciones: Funcion de Costo Marginal
En Economia ia p.‘abra “marginal’ se viliza para indicar derivada. Por ejemplo, si C(x) es la

funcion de costo, e coslo marginal es C’(x,,.

Ejercicio 9.- Una empresa calcula que el costo de p nroduccion de x unidades de cierto

“articulo de consumo esta dado por Cx) = 200 + 0, 05x+0 001x%.

a) Hallar el costo y el costo marginal por producir
i} 500 unidades iiy 1000 unidades fii} 5000 unidades

) Comparar con 10s costos por producir una unidad mas en cada uno de los casos
anteriores.

Ejercicio 10.- Una empresa encuentra gue el costo por producir x ixtros de un cierto producto
guimico esta dado por Clxy = 3 +x + ‘0 . Comparar el costo marginal al producir diez ’uros
con &l costo de producir el undecimo mm.

4 demanda de x unidades de cierto articulo de consumo viene dada por
¢ . Hallar las funciones de demanda marginal, ingreso total e ingreso

Eiercicio 11.-
o{x) = J1200C

marginal.

iﬁémmé@%e 12.. Para las funciones de ingreso total que se dan a continuacion haller el ingreso
marginal, la demanda y la demanda marginal

3
2

Y x b} R(x) = 300x — 2x

¥
: calcula que para vender x unidades de cierta mercancia el

1) = 1800 - 2x, donde 1 < x < 100. Suponiendo que el costo da
¢ .{Jf = 1000 +x -+ 0,01x%, hallar

a) La funcidn de ingreso iwial y de ingreso marginal.

1

by La funcién de ganancia y de ganancia marginal.

it

1000
x+35°

Ejercicio 14.- La funcién de demanda de un producto es p(x) =

a) Flallar la funcion de ingrese marginal y evaluarla en x = 45.
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b) ¢ Cudl es ai ingreso adicional por vender una unidad por enciina de 45 unidades?

Ejprcicio 1L cemeanda para cierto

producto,

VxS i..'é%’lidaiéﬁ%i & nﬁ?‘*’"m rencadsa caso la

(it X(‘A’T\; it

£

Dasgpuss qgue &l pr ; pesocs, la
v a 800 fm:daﬂes pmf* semana. Suponiendo gue | »f,u "Mé‘ demanca »
j ar ta funcitn de ingreso marginal.

e 1O

Aplicaciones: Elasticidad de Ia Demanda

ase define sl ¢

Sn de demanda de un producte, :te de elasticidsd »

indicados, v determinar &

Lox =13




Practica 5

Ejercicioc 18.- La funcidn de demanda para el producto de un fabricante es
209
p = - """“"““‘—"""”““",‘.5‘ °
46000+ 10x°

a) Calcular la elasticidad de la demanda cuando se producen 20 unidades.

b) Decidir si la misma es eléstica, inelastica o unitaria.
EJERCICIOS SURTIDOS

Ejercicio 1.- Hallar los valores de a y b para que y = 2x sea la recta tangente al grafico de
fx)y = x? +ax + b en el punto (2,4).

3

Ejercicio 2.- Hallar la ecuacién de la recta tangente al grafico de fx) en el punto de abscizsa
Xo, para

a)fix) =In(6x~-6),@nxy =3

PYAx) = 6e*F 6 +x2~2, enxy =9

Ejercicio 3.- Hallar para que valores de x, la recta de ecuacion y = 5x + 12 s tangenis &
grafico de fix) = x* - 7x -~ 4 en el punto de abscisa x = x,.

Ejercicio 4.- Las siguientes funciones son funciones de costo de un producto. Hallar Ia
funcion de costo marginal y el costo marginal para los valores dados de xg.

2

) C(x) = 7000700, xo = 350 ; xo = 700
iy Cx)=850+4000e780 ,xo =97, x¢ = 197

Ejercicio 5.- La funcion de demanda de cierto producto es p = D(x) = ﬁ. Calcular &l
X+ 1

coeficiente de elasticidad para x = 100, y decidir si para este valor la demanda es elastica,
inelastica o unitaria.

Ejercicio 6.- SiR(g) = 5¢,/2500 - 4g es la funcidn de ingreso total cuando hay una demanda
de ¢ unidades de clerto producto, hallar la funcioén de ingreso marginal.
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Practica 5

Ejercicio 7.- La funcidn de oferta de cierto producto es p = O(x) = — X2 Haliar ia
J3xt 14

funcidn de oferta marginai.

Ejercicio 8.- La funcion de demanda de cierto articuio viene dada por p = D(g) = 100 -0,4g
donde p es el precio por unidad y ¢ la cantidad demandada. Hallar ¢ para que el ingreso
marginal sea igual a 20.

Ejercicio 8.- Marcar la Unica opcidn correcta.

a) Siflx) =3x+ 5y glx) = 2 , entonces (g o /) '(x) vale
3 — 3 i -3 )
3%x+5 - 3x+7 H (Bx+7)? L 3In(Bx+7)

) El coeficiente de elasticidad de la demanda D, esn; = -5 vy el coeficiente de elasticidad de
ia demanda D, es 1, = -0,3. Entonces

L1 D, es elastica y D, es elastica [1 D, es elastica y D, es inelastica
[l D, esinelasticay D, es elastica [ D, esinelastica yDz es inelastica

) SIAx) = a+ @ +5x5)%;f0) =5y /'(0) = —%- entonces

g = =1 = =1 = =1 - 4
i aml,b—g [J a=3,b 7} 0 a=3,5 S da=156= 7
o) La derivada de fix) = x* es f'(x) =

J x*(1 + Inx) O —xx*! O —(1 + Inx) O x>

&) La pendiente de la recta tangente al gréfice de fx) = In(x £ 4) en el punto de abscisax = 4
es iguail a

2 L 1
[33 D/lz DS 0 o
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PRACTICA 6
ESTUDIO DE FUNCIONES

Consecuencias del Teorema del Valor Medio (TVM)

Teorema
Si fes continua en un intervalo cerrado [a,5], derivable en el abierto (a,b) ¥ f ') > 0en
todo el abierto (a,b), entonces f es creciente sobre todo el cerrado [a,5].

Teorema
Si fes continua en un intervalo cerrado [a, 5], derivable en el abierto (a,6) ¥ f'x) <0en
todo el abierto (o, b), entonces es fes decreciente sobre todo el cerrado {a, b].

Teorama
Si fes continua en un intervalo cerrado [a, 5], derivable en el abierto (g, Dyyf'(x)=0en
todo el abierto (o, b), entonces es f es constante sobre todo el cerrado [a, b].

Ejercicio 1.- Dados los siguientes gréaficos de funciones determinar
a) En qué puntos no existe la derivada de J.

b) El conjunto {x € R/f'(x) > 0}

¢) El conjunto {x € R/f/(x) < 0}

d) Ei conjunte {x € R/f'(x) = 0}

&) Los maximos y minimos de f.

i) i) if)

by X ¥ |
R

2

\\
| \
v ) vi)
// 8 / \ -2 /’/ | \\
T X TN ' : .
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Ejercicio 2.- Para las siguienies funciones, hallar los intervalos de crecimiento, de
decrecimiento, 158 maximos y minimos relativos y hacer un gréfico aproximado

fl(x) = 2x+73 fz(};> = 5% +72 ﬁ{k} = ¥ 4x
falxy = x*+3x r2 fs() = x> +3x% -1 folx) = 2%° +3x2 - 2x+1

Frx) = x*+8x% +18x* — 8 fe(x) = 2x° - 27x* Jolxy = 6x3(x - 1)*

Ejercicio 3.- En cada uno de los siguientes casos, hallar el domipio de 5, l0s intervalos
de crecimiento y de decrecimiento, los extremos locales . Hacer un grafico aproximado

de f.

fix) = xe™ fo(x) = 2xe> flx) = x%e™
fux) = 3xe” fs(x) = xlnx fs0) = 1
F2(x) = x? In(3x) Sfe(x) = xIn(x?) fo(x) = (x+2)In(2x + 4)

Ejercicio 4.- En cada uno de los siguientes casos, hallar el dominio de £, i0s intervales
de crecimiento v de decrecimiento, los extremos locale’s y las asintotas verticales y
horizontales. Con los datos obtenidos hacer un gréfico aproximado de f

R N R e L #5(7-8)
Jalx) = J% fsr) = e | fox) = 1{ 1
Jrxy = iz*_xi fe(x) = In(3x+4) fo(x) = In(x?>—9)
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Ejercicio 5.- Trazar el gr&fice 22 una funcidn f que satisfaga simultansamsnte ias
siguientes condiciones y decir para queé puntos f alcanza extremos relativos v decidir s
son maximos 0 minimos.
a)

1 ') > 0en(3,8).

2) f'(x) < 0en(—w, 1)u(l,3)u(8,+m0).

3) FG3) =f'(8) =0

4) ftiene una asintota verticaienx = 1.

5) Larectay = -4 es asintota horizontal en +w.

6) Larectay = 2 es asintota horizontal en —oo,
b)

1} Dom(fy = R~ {0}

2) f1x) > 0en (-2,0) U (2,+w0).

3) f'(x) < 0en (—wo,-2)w(0,2).

4) flx)=0enx=-2yenx=2.

5) ftiene una asintota vertical enx = 0.

6) fno tiene asintotas horizontales.

Ejercicio 6.- Probar que la ecuacion
a) 1-2x*-In@Bx+1)=0, (x> 0) tiene exactamente una solucién positiva.

b) —3e™ +2 =0 tiene exactamente dos raices en el intervalo [-1,1].

Ejercicio 7.- Estudiar la funcion dada en el intervalo indicado: Hallar los intervalos de
crecimiento y de decrecimiento y los extremos relativos y absolutos

a) Ax) = -x?+6xen(l, 4]
b) Ax) = x7 en[-1,8]
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c) fix) = x_gm(x2 —~1jen{-1,1]

d) Ax) =x% ~6x7 +2en[-3,2] .

A

) dx+12 , -5 <sx =2 i
¢) f(x)=l o T enpsg

L x* , —2<x <l

Ejercicio 8.- Ssaf: [0,6] — R una funcion derivable tal que el grafice de su derivada
F(x) es el que se muestra

a) Hallar los iritervalos de crecimiento y de decrecimienio de /.

b) Ubicar los méaximos y minimos locales de f.

Ejercicio 9.- Una empresa calcula que para vender x unidades de cierta mercancia el
precio por unidad debe ser p(x) = 1800 -2y donde 1 < x < 100. Suponiendo que el costo
e fabricacién de x unidades es C(x) = 100 +x + 0,01x?, hallar

a) La funcién de ingreso total.

b) La funcion de ganancia.

¢) Eintmero de unidades para el cualla ganancia es maxima.

d) La ganancia maxima.

Ejercicio 10.- La ecuacion de demanda para el producto de un menopolista es

p(x) = 400 - 2x y la funcion de costo es C(x) = 0,2x?% + 4x + 400, donde x es el nimerc de
unidades.

a) Determinar el nivel de produccion en el que se maximizan las ganancias.
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by Determinar el precio en el que ocurren las ganancias maximas.
¢y Determinar las ganancias maximas.

d) Siel gobierno fija un impuesto de $22 por unidad, ¢cual es el nuevo precio para la
maximizacion de las ganancias?

e) Siel gobierno impone una cuota por licencia de $100 al fabricante, como un
gravamen fijo independiente de cual sea la produccion, demostrar que el precio y la
preduccion gue maximizan las ganancias no varian. Verificar que las ganancias
disminuirar.

Ejercicio 11.- Un fabricante planea colocar un cerco en un érea rectangular de
almacenamiento de 10800m? adyacente a un edificio, utilizando a éste como unc de los
lados del area que se debe cercar. La reja que corre paralela al edificic queda frente a
una carretera y costara $3 por cada metro instalado, en tanto que la reja para los otros
dos lados cuesta $2 por metro instalado.

a) Encontrar la cantidad de cada tipo de reja para que los costes totales sean minimos.

b) ¢Cual es el costo minimo?

Ejercicio 12.- Para las siguientes funciones, hallar los intervalos de concavidad, de
convexidad vy los puntos de inflexion

Al = 2xe fo@) = ¥ —dx ) = —x* +4x
Juld) = 2 -6t 4 dx 1 fsx) = x* =267 + 1222 - 235+ 6 i) = IS
)= fo = e ORI

Ejercicio 13.- Trazar el grafico de una funcién continua f que satisfaga
simultaneamente ias siguientes condiciones

a) 1) A-2)=2
2) fi(-2)=1
3) xeR/FE>0=R
4) {x e R/f"(x) < 0} = (—0,-2)
5) {x e R/f7(x) > 0} = (-2, +0)
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2) {x e R/f'(x) <0} = (~0,3)
3) {x e R/f'(x) >0} = (3,+0)
4 xeRA"x) <0} =R-{3}

EJERCICIOS SURTIDOS

Efercicio 1.- Hallar « € R para que el valor minimo de la funcién f{x) = x2 + 2x + 4 sea
igual a 8.

Ejercicic 2.- Hallar a y b para que fx) = x? + ax + b tenga un minimo en (3,-1).

Ejercicio 3.- Hallar a, b, c y d para que la funcién f{x) = ax® + bx? + cx + d tenga maximo
en (-2,—4) y minimo en (-1,-6).

Ejercicio 4.- Seaf: [0,+0) — R continua en [0,+w) y derivable en (0, +w) tal que el
gréfico de su derivada /' : (0,+0) — R es

/

y=f'{x) /
0 3 sv& X

y

a) Determinar los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de .
b) Decidir, justificando la respuesta, silos puntosx = 0, x = 3,x = 6 y x = 8 son
exiremos iocales de f.

Ejercicio 5.- Hallar el dominio, los intervalos de crecimiento y de decrecimiento v los
extremos relativos de las funciénes

\ 4x - 3)?
a) fixy = LX)
o) flx) = =2

47



Préactica 6

Ejercicio 6.~ La funcidn de ingreso por las ventas de ¢ unidades de un producto es
R(g) = 64,600 — 2g

a) Hallar qué cantidad hay que vender para que el ingreso sea maximo.

) Decir para qué valores de ¢ €l ingreso es creciente.

Ejercicio 7.-

a) Hallar el valor de a e R para que la funcién fx) = ¢°®*D) + 2x + 1 tenga un extremo
refativo en xp = -1.

b} Para el valor hallado de a , decidir si este extremo es un maximo o un minimo.
Justificar. ’

Ejercicio 8.- La ecuacion de demanda correspondiente a cierto producto es

p = D(g) = 465 — 2q y la funcidn de costo es p = C(q) = 0,3¢” + 5¢ + 400, siendo p el
precio y ¢ la cantidad de unidades. Determinar el precio para el cual las ganancias por
ventas de ese producto son maximas.

Elercicio 9.- Hallar el dominio, los intervalos de crecimiento y de decrecimiento, los
extremos relatives, los intervalos de concavidad y de convexidad y los puntos de
inflexion de fix) = 4xe®2,

Ejercicio 10.- El gréfico dado corresponde a f'(x), la funcion derivada de fix).

a) Dar los intervalos de cracimiento, de decrecimiento y las abscisas de los extremos
relativos de f{x).

b} Decir si dichos extremos son maximos o minimos.
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a) El méximo absoluto de f{x) = ¥} ~3xparax e [0,2] se alcanzaenx =
g1 0o o2 0 =1

b) La funcion fix) = " es concava hacia arriba en el intervalo

)

¢) La ganancia marginal es G'(x) = (x* — 100)¢*. Entonces la ganancia es decreciente en
el intervalo

RSTE

7 ©0,1) 0 (-2,-1) 00 (-1,0) o (o,

[0 (0,10) O (5,20) O (10,30) O (7,40)
d) La cantidad de raices de la ecuacion x® - 15x° +4 = 0 es
a3 01 o2 0o
e) Si fix) = xe’* entonces f{x) es creciente en

] (—oo,—%«} O] (—o0,~1) O (—%-,m) [T (~1,+w)

f) La funcion derivada de flx) es f '(x) = w. Entonces f(x) tiene

1 Unméximoenlyunmaximoen —1 0 Unmaximoenlyunminimoen -1
1 Un minimo en 1 yun maximoen -1 O Unminimo en 1yunminimoen -1

g) La recta tangente al graficode fix)enx, =2esy=3x—1, entonces A2) es
; J

03 WA 0 s [0 Los datos no alcanzan para calcular f2)
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REGLA DE LHOPITAL

Ejercicio 1.- Calcular los siguientes limites

: zxz_‘sx“‘3 9 x3_3x2+4
a) hm b} hm — 5
) x1—>3 X - 2x% -2 -3 ) w2 X0 = Tx7+ 16x-12
- 3 _ 352 N P R |
) o P rx-2x-8 ) o x4
YETTT 4 e .
e) lim iﬂi—z—%—z— £ lim €2 %l -1
x——2 (x -+ 2) x-30 X
lim -I0X Ay Jim Apr-x+1
g) x—>1 I-x Y el x -2

Ejercicio 2.- Calcular los siguientes limites

; Inx : e* . nx
a) lim == b) lim -t c X
) x—0* x° ‘ ) xotwo X2+ 2x 44 ) xl_l;l?w e*
, Doed | 2 . Ty Tafy2 — 1Y 4 v2
e &) lim —nGxt1) f lim 2@ D4
=2 X = x—0 J5x+4—2 X—5c0 X +x+1

2 \
Ejercicio 3.- Determinar si la funcién /: R - {0} — R dada por fx) = }f’(ix.zil_}_ tien

asintota verticalenx = 0. R

R - . 2 -3,
Ejercicio 4.- Calculara € R de modo que lim £=3x" -2 _ 3
: x~50 ax

Ejercicio 5.- Hallar las asintotas de fx) = E%:_—%)- (x>4)

| Ejercicio 6.- Hallara e R para que f sea continuaen xo = 0
In(5x% + 2x + 1)
s fo) = ax

a ,Six=0

,Six =0
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EJERCICIOS SURTIDOS
, 2
Ejercicio 1.- Calcular lim W
x—>2 -
g W P | s arlan 4 +x—4
Ejercicio 2.- Calcular ix_r);; nl 1 2x)
3¢5 —x+2 :
. =T Six £ S
Ejercicio 3.- Calcular '(5) sifix) = x=5 *
2 ,Slx =35
AT gy
Ejercicio 4.- Seaf: R — R definida como fx) = X Sl
a’ ,8ix =20
Hallar a e R para que f'(0) = -4
3T +2x-3 gy x0
Ejercicio 5.- Hallara € R de manera que fix) = < X ’ sea continua en
7 ,Six =0

x = 0.

Ejercicio 6.- Hallar todos los a € R que verifican lim 3x2] +§a _123‘"3 =2 _ 13
x—1 X° -

Ejercicio 7.- Estudiar las siguientes funciones: Hallar dominio, ecuaciones de las asintotas,
intervalos de crecimiento y de decrecimiento, maximos y minimos relativos, intervalos de
concavidad y convexidad, puntos de inflexion y hacer un grafico aproximado

L) =5 A =E2

Ejercicio 3.- Hallar dominio, ecuaciones de las asintotas, intervalos de crecimiento y de
decrecimiento, maximos y minimos relativos y hacer un gréfico aproxirado de # = fo g donde

Axy =lnxyglx)=x"~1.
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Ejercicio 9.- Marcar la Unica opcién correcta

2In(JT+6

a) El lim n( = x)esiguala

x>0
0 3 0 6 O 1 O %
b) Ellim £2=3%2=1 esigyal a

P

25 3 L

0 o 1 = 4 > O 5

c) Las ecuaciones de todas las asintotas de fx) = é—%%f—% son

O x=5;x=-1 I x=5;x=-1,y=3
Ox=-1;y=0 0x=5y=3
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INTEGRALES
Ejercicio 1.~
a) Hallar una funcion g(x) tal gue
D g@x =5 i) g'x)=4x i) g'(x) = 2x*
V) () =5—4x+2x? V) g =x" Vi) g =2 +x7
Vi) () = 51 vii) g'(x) = * X &)=+
b) ¢ Es Unica la respuesta en cada caso?
Ejercicio 2.~ Hallar g sabiendo que
a) g =5yzd) =1 b) g'(x) =4xygl-2)=0
c g =5-dx+2?ygl)=-2 d) gx)=eyg0) =5
Ejercicio 3.- Calcuiar las siguientes integrales indefinidas
a) [Bdx b) [3xdx ¢) [4x+3dx
d)y {327 +2x+ 1dx e) [x*dx H [3xidx
. L A . 7
gy [5x% ~7x% +3x-2dx Ry [3x% +x7% dx h[sE - s
- +f
Do A K) [+ —)? ) [Z - 8x+3e" dx
7 xz JC3 ﬁ X

Ejercicio 4.- Aplicar el método de sustitucion al célculo de la siguientes integrales indefinidas



[Jax+2 dx

9 J

1+2x

Do Je+ 1)V +2x dx

m) j'x?'e'"xs” dx

Ejercicio 6.- Aplicar el métode de integracion por partes al calculo de la siguientas intes

indefinidas

a) [x(2x+ 1)'%' dx
d) | 2x In(3x)dx

g) [(x+2)Inxdx

i) JGx?* - 2x)Inx dx

Ejercicio 8.- Aplicar el método de fracciones simples &l célculo de la siguienies intagrales

indefinidas

1
a) j.x(x—-z) dx

R e

Elercicio 7.- Calcular

a) [x(x-1)*dx

d) [ln/x+2 dx

Practica 8

e) [IT-xdx

h) [x(3 +x2)% dx

2+ ﬁ J3xrl
k) [ g R ALY
) }. ‘\/—x_ g } .{ 1;/ J.)a« -+ 3. “

n) [x'ixdx )] fi%l—"‘i d

b) [3x(2x+ 1) dx ) [2xe® dx

3 2
e) [(x+4)%7 dx —dx

X
" I

hy [(x%+ e~ dx Nojex-1)x+ T dx

k) [(2x-1)In%xdx ) [xl@e)dx

&
2x-—1 3x I
b) j——————(x_l_z)(x_ ) dx c) me2—9 d
@ x—4 f T S
) ‘fx2+3x—4dx ) J{xzw'—x 7 -
b) [¥2x+1 ax C) Jﬁn{Z}H 1) dx

d
® | Griheis D h
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e’ e* o 1
9 | (3 e )5 i " -[(e"c+2)(ex+3) d ) J‘x(k}.x)(l + inx} e
- 6x (1rd2x T 9% +15
i dx Ky j——=——dx h [—22tld g
= © T

Ejercicio 8.- Sila funcién de ingreso marginal es R'(g) = 2000 — 20q — 342

a) Hallar la funcién de ingreso total R(g).

b) Hallar la funcidn de demanda.

Ejercicio 9.- En la fabricacion de un producto los costos fijos por semana son $4000. La
funcién de costos marginales es C'(g) = 1073(0, 0292 - 25¢) + 0,2, donde C(g) es el costo total

de fabricar g kilos de un producto por semana. Calcular el costo de fabricar 10 toneladas en
una semana.

Ejercicio 10.- El Unico fabricante de un producto ha determinado que la funcién de ingreso

marginal es R'x) = 100 - 3x2. Calcular la funcién de demanda.

Ejercicio 11.- El costo marginal de producir x unidades de una cierta mercancia es

C'(x) = —ZX——, y el costo de producir dos unidades es de $2. ;Cuanto cuesta producir 12
J2x7 41

unidades?

EJercicic 12.- La funcion de demanda marginal es D'(x) = —=200__ Hallar Ia funcion

+ (2x° +500)7
de demanda, sabiendo que cuando el precio es de $50 se demandan 10 toneladas.

-1
4./1200 - 2x
Calcular la funcion de ingreso total sabiendo que si se demandan 400 unidades, el ingreso
total es $2800.

Ejercicio 13.- La funcién de demanda marginal de cierto producto es D'(x) =

Ejercicio 14.- Calcular las siguientes integrales definidas

a) > -2dx b) [f2x+1dx o) [P, —x%+ddx
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d) [7, %% - 2% —x+4dx e) j'g J2x+ 1 dx n [ "}x}:«Z dx
g) ﬁs xf1—x dx h) ﬁx,/@cz +1 dx P Lx de® 4 e v
i 12 7 2 - 1 4 ! Ay
N Jax Inx dx K) [ (2x+1)e™dx N | 5—

X2+ x

produccion es de g = 80 unidades por semana, 4 cuanto costara incrementar la
100 unidades por semana? ’

. 10z
dado en pesos, obtener el cambic que se produce en los ingresos fotales del
aumenta la produccion de 40 a 90 unidadss.

s o g e o
4y -

o
)

Ejercicio 17.-
a) Sabiendo que [* [Ax) + 2] dx = 5, caleular [* fx) dv.

b) Sabiendo que [° f(x) dx = 4, calcular [2[5/x) - 6] dx.

Ejercicio 18.- Establecer mediante integrales el area de las regiones sombres

i)

Vi)

fog=x °
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Ejercicio 19.- Calcular el area de la region encerrada por las curvas (sug.. hacer el grafico)

a) y=xt-1; y=x+1 | by y=1~-x* ; y=x+1

C J’.=5~‘3 P y=X dy y=% ; x=0; y=1
g) y=e" ;, y=e7* ; x=1, x=-1 ) y=45 ;, y=x-2 ;x=¢
gl y=J% ; y=x-2 ;y=0 h) y=x"—4x, yeleex

Ejercicio 20.- Hallar el 4rea de la regién comprendida entre la curva y = x* —4xylarecta
tangente a esta curva en e punto de abscisa x = -1

Ejercicio 21.- Decidir sobre la verdad o falsedad de las siguientes afirmaciones

a) El area de la regién del plano fimitada por el gréfico de fix) = x -2, larectax = 4y elejey
es [f(x-2)dx.

b) El area de !:. region del plano limitada por el gréfico de fix) = »* - 1 y el eje x para
-l1<x<3es —ﬁixz -1 a’x+ﬁx2 - 1dx.

c) El &rea encerrada porlascurvasy = -x* +4ey=-x+288 ﬁl (x* —x—2)dx.

Aplicaciones: Excedente del consumidor y del productor o fabricanie

Definicion:
El excedente del consumider es el éarea comprendida entre la curva de demanda
p=D{g) ylarectap = po (o = D(go) = precic del mercado). EC = fg”{D(q} ~po)ydyq

Definicion:
El excedente del productor o fabricante es el &rea comprendida entre la curva de
oferta p = O(q) y la recta » = po (po = O(qo) precio del mercado). EF = fe{po —O(q)) dq

Ejercicio 22.- La funcion de demanda para un producto es p = D(g) = 100 -0, 05¢, p es al
precio por unidad para una demanda de ¢ unidades. La funcion de cierta es
p = O{g) = 10+ 0, 1. Determinar

a) Ef punto de equilibrio.

b) El excedente de los consumidores cuando el mercado esta en equilibrio.
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¢) Bl excedeniz de los fabricantes cuando el mercado estd en equilibrio.

Ejercicio 23.- La funcion de demanda para un producto es p = D(x) = «_if__ La funcion de

oferta es p = O(x) = x + 2. Calcular el excedente dei consumidor v del productor cuando &
mercado esta en squilibrio.

EJERCICIOS SURTIDOS
Ejercicio 1.- Calcular [(2x +3)In(x* + 3x + 1) dx

Ejercicio 2.- Caicular el excedente del consumidor sabiendo que la funcidon de demanda es

p =D{g) = 4500(¢ + 1)73 + 1200 (¢ indica cantidad de unidades, y p su precio unitario) y que
el precio de mercado es $1700. '

Ejercicio 3.- Calcular el drea de la region encerrada por la gréfica de y = —4— Y la recta
y = ——x2+ 7

Ejercicio 4.- La demanda marginal de cierto producto es D'(g) = W___:__ Hallar g

‘/10 000 — g2
funcion de demanda sabiendo que cuando se demandan 60 unidades, el precio unitario es
$150.

#

Ejercicio 5.~ Hallar la funcién de costo sabiendo que el costo marginal es C'(g) = _ %9 v

JiP+o

que cuando se producen 4 unidades, el costo unitario es $45.

Ejercicio &.- Calcular

dx b 3x .
) I ETED ) =

a5
()

Ejercicio 7.- Hallar el drea de la region encerrada por los graficos de las funciones y =
y = 16x.
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Ejercicio 8.- SeaRa region encerrada por los graficos dey=4J2x+1,;,y=0x=24 Hallar
a e Rparaquelarectax =a divida a R & dos regiones de igual area.

Ejercicio 9.- Calcular

Inx dx

pefer -1
a) -{x(l +Inx}2 + Inx) ) dx

e +e"—-6

Ejercicio 10.- El costo marginal de producir x unidades de cierta mercancia es

C(x)= 1 ., y el costo de producir una nidad es de $0,40. Encontrar la funcidn de costo,
( ) m y I

y lo que cuesta producir 9 unidades.

Ejercicio 11.- Hallar el excedente del consumidor de un articulo cuya funcién de demanda es

plg) = isfg 455 _donde g indica miles de unidades, sabiendo gue en el mercado mil
q g

unidades cuestan §5.

Ejercicio 12.- La funcion de demanda marginal de un producto es D{g) = 160 Hallar el
8q +36

excedente de los consumidores sabiendo que el precio de equilibrio es 516.

Ejercicio 13.- Calcular

x =1

£ X — 1
VET D -4)

b) j‘ x3a’x

rh
o (? +2)E*+ 1)

a)

Ejercicic 14.- Marcar la Unica opcion correcta

a) Si en la integral fefdx se hace la sustituciéon u = Jx, se obtiene
O [e* du il fg—u- du O —é—j%i du 0 2fue” du

b) La funcién de ingreso marginal de un fabricante es R'(g) = %%—05}—, entonces el cambio que

se produce en los ingresos totales cuando aumenta la produccion de 100 & 500 unidades es

1 240 1 8C [0 aproximadamente 96566 1 400
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c) El érea encerrada porlascurvas y =x* - 9ey = -x?+9es

O ﬁgxz-—-9dx+j7g-~x2+9dx O [, =?+9dx— [ x? = 9dx
O j‘r_’3x2-9dx—ﬁ—x2+9dx O _fisx2—~9dx+ﬁ3x2-—9dx
d) Si [2 2/(x) + 5 dx = 10, entonces [} fix) dx‘ esigual a

o 0 -10 m % 0 -

5
2

e) Silaregion encerradaporlasrectasy =2x+ 7,y = 0;x = 0 x = 5 gueda dividida por iz
recta x = a en dos regiones de igual area, entonces a vale

|
: 13 02,5 L 3,5 0l -10

f) El ingreso marginal por las ventas de determinado producto esté dado por

; R'{g) = ——2—;2113——. Si se sabe que el ingreso total es nulo cuando no hay ventas, entonces
| €

‘ el ingreso total R(g) es igual a

O In(2g+3) O In(2g+3)-1In3 O In(g? +3q +¢2) O l(g?+3g+e*1-2
) La funcion de demanda de un producto es p = D(g) = 125 - 5 /7 (g indica ia cantidad de
unidades) y el punto de equilibric es (49 unidades, $90). Entonces el excedente da
consumidor es igual a

0O [7125-5/7 dg O [ 76-57 dg

O [¥s5./g-354dq O [35-5/7 dg
h) El rea de la region encerrada poriascurvasy=2/x ;y=6;x=08es

O [26~2/% dx O [S2/% dx

O [6-2/% dx O [2/% dx

€0



PRACTICA @
SUCESIONES

Ejercicio 1.- Para las siguientes sucesiones, escribir el término 35

g L 2 3 4
273 4 57
2 3 4 5

b) -:};— b “4 2 5 2 6 ?

g Zz 2 2z 2
?) 2’ 5 3 H 9 b4 27 2 8

o
v

Ejercicio 2.- Escribir los cinco primeros términos de

2
3 . n--=3
Ban =

4
bya, = &

Cla,=1dm =a,+4,n21

P a
G}mzz,am:—fmnzl ,

i 2 32 4
a} 2 s 3 s 4 5 5 5
m 2 3 4 3
©) 3 4 7 5 7 6

¢ J2 ., V4, J8, B,

da,=1l,am=a,+4,n21
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Progresiones aritméticas

Una sucesion ay,az, -+, a,, --- 58 llama progresién aritmética si cada término se obtiene
sumandole al anterior una misma cantidad fija d llamada diferencia. Es decir

ay=a1+d , az=a;+d , -, Qui =Gx+d

! Brminoe general de una progresion aritméticaesa, = a; +(r— 1)d

Ejercicio 4.- Decidir cudles de las siguientes sucesiones son progresiones aritméticas

.

. b, 15, 19,

74) h
94,4, 4 4 &

p—

tjerciclo 8.- £l alquiler de una casa de veraneo cuesta: $120 el primer dia, y $75 los

Ejercicio 6.~ En un contrato, la penalizacion por demora en el cumplimiento del mismo por
aigura de las partes va en progresidn aritmética, de $100 si la demora es de un dia, a $800 si
fa demora es de 15 dias. ¢Cual es la penalizacion por 2 dias de demora?

Progresiones geoméiricas

Una sucesidn ay,a,, -+, a,, -+ S€ llama progresion geométrica si cada términc se obtiene

62



Practica @

multiplicando el anterior por un namero fijo r llamado razén. Es decir.
dp =gy , dz =dgF , 0, dml T a&;F

El término general de una progresion geométrica es a, = ar*t

Ejercicio 7.- Decidir cudles de las siguientes sucesiones son progresiones geomatricas

a) 2, 4,8, 16, 32,

s s 55 5
d) 3’ 9 27 ° 8 ° 243 ~°
o 5. -5 55 S
3 > 9 > 27 > 8 ° 243 °

Wa =1, au = 2%,

Eiercicio 8.- Enuna progresion geometrica a; = 5, as = 135. Calcular el término general a,,.

¥

Ejercicio 9.- Se toma una hoja de papel de 30 cm de alto par 20 cm de ancho y 0,1 mm de
2spesor.

a) Calcular el area de la hoja.
b) Se dobia la hoja por la mitad, s, Cual es el area y el espesor?

c) Se vuelve a doblar...Si se pudiera doblar 50 veces (hacer la prueba de doblarla mas de 8
veces), ;con cudl de las siguientes dimensiones seria comparable el espesor obtenido?

o Grosor de una guia telefénica (10 cm)

o Altura de una habitacion (3 m)

o Aliura del monte Everest (8880 m)
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o Distancia de la Tierra a la Luna (350 mil km)
o Distancia de la Tierra al Sol (14,4 millones de fon)

d) Luego de haber contestado, hailar ias sucesiones gue dan el area y el espasor en cada
doblez. Estimar el area y el espesor obtenidos con 50 dobleces.
Ejercicio 10.- La poblacion mundial es de unos 6 500 millones de habitantes. Se estima que

creces a un rilmo del 2% anual.

a) Escribir ia poblacion estimada para los préximos 5 afios.

ey

by Comprobar gue & obliens una progresion geométrica. ; De qué razdn?

¢) ¢ Cuantos arios tardara en dupiicarse si se mantiene el mismo ritmo de crecimienic?

Ejercicio 11.- kI Banco BXT ofrece &l 1% de interés mensual para depdsitos de plazo fijo a
30 dias. i se depositan $3 500 y iamamos M,, al monto al cabo de » meses,

a) Caleular N M, i) Ms iy M,
b) Comprobar que M, €s una progresion geomeétrica.
¢) Calcular surazdn.

dj ; Cuéintos meses hay que esperar para obtener un monto mayor a $10000?

Ejercicio 12.- ;Cudl es la tasa de interés mensual de un capital de $5000, capitalizado
mensualmente a interés compuesto, si al cabo de 6 meses se obtiene un monto de $67007
) #

Ejercicioc 13.- Calcular los siguientes limites

al lim 31”13 —2n+1 B im 4112 ¢ K _f:l_i__—i— n 4 3
} o 017 +5n—4 ) ni;oo 7%+ 1 ) nl—r}}o nt—-2n-1

“ 544 o Jan? 23 - , .
d} lm ——-nz—-i_ 8) lim _éﬂ___}___l f) lm (n- 3)&/%!2 +4 —n}
n—ye0 S - 2 00 W +2 f—rc0
g) lim J/nZ74 h) fm [3n+D ) lm (£)7
Fimy 00 Flp 00 % zn - 1 H=300 5 )

o4
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-2 7 ; F
D tm (3) K) tim 122 ) lm (dzl)
L M +2n : =2 1 ) 2 3 A
m) fm =2 ") Ei?;(?.n+1) 0) lim (1+71‘+n7)
EJERCICIOS SURTIDOS

Ejercicio 1.- De una progresion geométrica a,, se sabe que a; = 80y que as = -10. ;Cuanto
valen ag v a7

Ejercicio 2.- Algunos términos de una sucesion son as = ~% as = m-%% g = 129
yA 0

a) ;,Puede tratarse de una progresion geometrica’?

b) ¢Y de una progresién aritmetica?

. - . 2
Ejerciclo 3.- Caloular lim 4102
s Be+Hu+1

Ejercicio 4.- La sucesidn a, esta en progresion geométrica. Calcular a;, si se sabe que
a, = 18ya; = -9,—- Justificar.
-

Ejercicio 5.- Marcar la Gnica opcion correcta.

- i .
a) Bl lim AT ag igual a
nx

Pl 3

0o o 0 4+ [:1-%-

b) En una progresion geomeétricaas =2, as = 4y r > 0. Entonces r es igual a

04 O 6 2 0 /2

3n-2 .
c) Si im (1 + £ ) = ¢!% entonces « es igual a

73D l"‘}

4 03 Ei%r- 0 -4

65



PRACTICA 10

SERIES

Ejercicio 1.- Hallar el término general de cada una de las siguientes series

& 17%73%54733
c) 1—%+—é~—.11_6.+.

€) %«4—{’{—04-%4“

a) 9+3+1+%+é+...

B o lahx+x?+xd+-o

a3 4.5 .
) 2+2 3+4+

U T T
Ny sretirtar Tt
) 2+x+-’-“23—+-’-‘£-+5§—+-~

Ejercicio 2.- Le ofrecen &l siguiente trato: Durante treinta dias consecutivos recibira cien mil
pesos por dia, con la condicidn de que en el mismo periodo tendra que ir pagando un
centavo el primer dia, dos el segundo, cuatro el tercero, ocho el cuarto y asi sucesivaments.

JAcepta el trato?

Ejercicio 3.- Analizar la convergencia y calcular la suma de las siguientes serigs

a) T 4
n=0

d)

Z (_1)n 3,%.1

=

4n+2

&)

?2}1

2n+l + 32n+1
- 4211

hy

k)

Lpvs

78

¥
&3

4n

5 S ()4
Z o X 43
4m2 b 42
Sn—-l f) Z 3”
=0
g2 - ( 3 2
32n 1) nz::l 2:’&] 5n+1 J
3l g 92n-1 l) “ o+l _ 33n+d
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Eierciclo 4.~ Analizar la convergencia de las siguientes series

o
R

&3

A

)

Ltiizando el criterio de comparacion o-la'condicion necesaria

(78]

Lo AR b) Z 2n+i
1"—‘0 -—1

fos) 90

- A 3n. .
20w d) Z 575
md n=0

o} Aplicando el criterio de D’'Alembert

- dnx? "

2. b) 2 —

Y 3 n=0 (FI + 1)!
® ap b 7(n +1)3
DS

o Ant ] d) Z R

oy Aplicando ei criterlo de la raiz

o *® n+l

5 L b) b Ao

‘,M, H 71 4 1 n? w_\ 2&” + 1)3
» {2) 9 =

seeinio 5. Estudiar la convergencia de las siguientes series

0 ~ EE o B 0
SRl nt2 By 3 _n+l BN
“ontant -2+l o ontin+l T
=y = =1
oy <0 o
o Dintd) e) ¥ 2 f 3
- ui L T L
] ! i
yee= n=1 =1

. R
27

da

convergencia

w3 -1

n(n+ 11"

n?’l

Eiercicio 6.~ Analizar la convergencia de las siguientes series alternadas

W

s
T
g

)

o 1'LH+L 1 b - -1 nBl = i —1
3:,;{) -————-m )Z;()ng,ﬂ

o 1 o m2 1} -
$ (iylnn 0 ¥yl 3
prs’ Fr=1 =0
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Ejercicio 7.- Hallar el radio de convergencia de las siguientes series de potencias

) 5 D Sy o 5
#=0 =0 =0
d) i 21y e) g n{g’;{l ; % nl(x +2)"
EJERCICIOS SURTIDOS
Ejercicio 1.- Estudiar la convergencia de la serie §i (-1)" 4":1 y si es posible hallar su suma.
n=Z .

. . s . . 2 gml . .
Ejercicio 2.- Determinar sila serie 3 = es convergente y, en caso afirmativo, caleular su
n=0

suma,

A
Ejercicio 3.- Hallar todos los x € R para los que la serie ) LZ—”—(x— 2)" es convergente.

n=1

xQ
_— s . R . hn
Elercicio 4.- Analizar la convergencia de la serie Y Z2—
7"nl

we=l

Ejercicio 6.- Estudiar la convergencia de la serie 3 (%ﬁ—i—%):x" para los distintos valores
n=1

de x.

Ejercicio 6.- Estudiar la convergencia de la serie 3. (-1)"

n=1

52" y, si es posible, calcular su

n—1

suma.

3n’
5?1

’ 0
Ejercicio 7.- Analizar la convergencia de la serie 3,
=1

=2
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)4}’;‘

C‘\lkii

o0
Ejercicio 8.~ Analizar la convergencia de la serie 3, nz(

me=1

Ejercicio 9.- Marcar la Unica opcion correcta

a) El radio de convergencia de la serie 5 ax"esp = 5. SIS :Z a,3"y S =Y a,(-6)",

=1 n=1 1=l
entonces se puede afirmar que
1 §; converge y S, diverge 0 3§, diverge y S, diverge
O 8, converge y 5, converge ] S; diverge y S, converge

. L oon L gn o
b) Dadas las series 51 =3, 2% y&, =2, -2—;”—'- entonces se verifica que

e b

n=1 =1
[0 Ambas divergen [0 S, diverge y S, converge

0 8§, convergey S, diverge 0 Ambas convergen

1 m . - - “g v .
| ' 0) SIS =3 a, es una serie de términos positivos y lim <z = L, entonces
| >0 An

=1

| 1 SconvergesiL > 1 O Sdivergesi0O<L <1
s mmvefge si0<L <1 0 Sconverge siL = +w

B n .
d) La suma de la serie 3 fm es igual a

n=sl

1 d 4 0 40

LN O

[+¢)
e) La serie 3 a, tiene todos los a,, > 0y lim Y@, = L, entonces

H—>0

n=1
1 SiZ > 1laserie converge [0 Sio <L <1 laserie diverge

|
|
1 Sio < L <1 laserie converge O SiL = 0 la serie diverge
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